
2016年四川成都成都市实验外国语学校初三自主招生数

学试卷(详解)

一、选择题

（每小题4分，共40分）

1.

A. B. C. D.

【答案】

【解析】

下面给出式子： ，它的计算结果是（  ）．

B

原式 ．

2.

A. 且 B. C. 且 D. 且

【答案】

【解析】

使得函数 有意义的 的取值范围是（  ）．

A

要使函数有意义，需满足：

，

解得： 且 ．

3.

A. B. 或 C. D. 不能确定

【答案】

【解析】

任一函数 的图象与直线 的交点个数可能有（  ）个．

A

由函数的定义知，对于任意 取值， 有唯一值与之对应．

4. 如图，直径为 的半圆，绕其直径的一点逆时针旋转 ，则图中阴影部分的面积是（  ）．
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A. B. C. D.

【答案】

【解析】

B

如图可得，阴影部分面积：

，

，

．

� 半圆 半圆

5.

A. B. C. D.

【答案】

【解析】

方程 的所有实数根的乘积为（  ）．

D

当 时，原方程整理为 ，

解得： ， （舍），

当 时，原方程整理为 ，

解得： ， （舍），

∴原方程的解为 或 ，

，

即为方程所有实根的乘积．

6.

A. B. C. D.

【答案】

【解析】

对于任意两个正整数 ， ，定义某种运算（用 表示），当 ， 都是正偶数或正奇数时，

，当 ， 中一个为正奇数，另一个为正偶数时， ，则在上述定义

下，则满足 的不同数对 共有（  ）个．

C

当 ， 同为正偶数或正奇数时， ，

又 ， ， ， ， ． ，
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∴ 有 个，

当 ， 一个为正奇数，一个为正偶数时， ，

又 ， ，

∴ 有 个，

综上所述，符合题意的 一共有 个．

7.

A. B. C. D.

【答案】

【解析】

如图，在四边形 中， 、 是 、 的中点， 、 、 、 划分四边形所

成的 个区域的面积分别为 ， ， ， ， ， ， ，那么恒成立的关系是（  ）．

B

如图，分别过点 、 、 作 于点 ，

于点 ， 于点 ，

则有 ，

∴四边形 为直角梯形，

又 为 中点，

∴ 为梯形 的中位线，

∴ ，

又 ， ，

为 中点，

∴ ，

又 ，

∴ ，

∴ ，

即 ，

∴恒成立的关系式为 ．

8. 己知 ， 是方程 的二不等实根，则 （  ）．
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A. B. C. D.

【答案】

【解析】

C

令 ，则原方程等价于 ，

解得 ， ，

当 时，即 ，

．

∴此时，方程无解，

当 时，即 ，

，

∴方程有两个不等实根，

∴ ， 即为方程 的两根，

则由韦达定理可得 ， ，

且 ， ，

∴ ， ，

那么，

．

9.

A. B. C. D. 以上均不对

【答案】

【解析】

某班试用电子投票系统选举班干部，全班 名同学都有选举权和被选举权，他们的编号分别为

， ， ， ， ，规定：同意按“ ”，不同意（含弃权）按“ ”．令 表示第 号同学同意

第 号同学当选，“ ”表示第 号同学不同意第 号同学当选，其中 ， ， ， ， ，

， ， ， ， ，则同时同意第 ， 号同学当选的人数的表达式为（  ）．

A

由题意得：第 号同学被选举结果为： ， ， ， ， ，

第 号同学被选举结果为： ， ， ， ， ，

若第 号，第 号同时被第 号同学选举： ，可表示 人，
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若第 号，第 号只有 人被第 号同学选举： ，或

，可表示 人，

若第 号，第 号都没有被第 号同学选举： ，可表示 人，

∴同时同意第 、 号同学当选的总人数为 ．

10.

A. B. C. D.

【答案】

【解析】

关于 的方程 ，给出下列四个结论：

①存在实数 ，使得方程恰有 个不同实数根；

②存在实数 ，使得方程恰有 个不同实数根；

③存在实数 ，使得方程恰有 个不同实数根；

④存在实数 ，使得方程恰有 个不同实数根；

其中正确的结论有（  ）个．

C

原方程可化为： （ 或 ） （ ），

（ ） （ ），

当 时，方程（ ）的解为 ，方程（ ）无解，

原方程恰有 个不同的实根，结论①正确．

当 时，方程（ ）的解为 ，方程（ ）的解为 ，

原方程恰有 个不同的实根．

当 时，方程（ ）的解为 ， ，方程（ ）的解为 ，

原方程恰有 个不同的实根，结论③正确．

当 时，方程（ ）的解为 ， ，方程（ ）的解为 ， ，

原方程恰有 个不同的实根，结论④正确．

二、填空题

（每小题4分，共40分）

11.

【答案】

【解析】

方程 的所有正整数解是            ．

或

原方程可整理为： ，

∵ ， 为正整数，
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∴ ， ，

又 ，

∴ ，解得 ，

或 ，解得 ．

12.

【答案】

【解析】

关于 的函数 ， ， 程是方程 的二根

，则 、 、 、 的大小关系为            ．

由 可知，二次函数开口向上，且与 轴有两个交点 ，

，

如图所示，抛物线与直线 的交点 、 横

坐标即为方程 的两根，

又 ，

则由题意可得： ．

13.

【答案】

【解析】

如图，将矩形 沿 （点 在边 上）折叠，使点 落在 边上的点 处，若

，则             ．

由翻折可得 ≌ ，

又 ，

∴在矩形 中，可设 ， ， ，

则 ， ， ，

在 中， ，

易证 ，

∴ ，即 ，

∴ ，
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．

14.

【答案】

方法一：

方法二：

【解析】

设 ， ， ，则 ， ， 的大小关系为            ．

由题意可得： ，

，

，

∴ ，

∴ ，

又 ， ，

∴ ， ，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ．

，

，

．

∴ ．

15.

【答案】

【解析】

如图，已知 的三个内角的平分线交于点 ，延长 到点 ，使 ，连接 ，

使 ， ，则 的度数为            ．

三个内角的平分线交于点 ，

， ， ，

，
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，

，

设 ，

则 ， ，

在 与 中，

≌ ，

，

，

，

，

，

故答案为： ．

16.

【答案】

【解析】

关于 的不等式组 有且只有三个整数解，则 的取值范围为            ．

不等式组两不等式的解集分别为： ， ，

又不等式组有且只有三个整数解，

∴ 且 ，

解得： ．

17.

【答案】

【解析】

已知 ， ，规定 ，则 的最小值为            ．

当 时， ， ，

∵ ， 随 增大而增大，

∴有最小值 ．

当 时， ， ，

∵ ， 随 增大而减小，

∴ ，

∴ 的最小值为 ．
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18.

【答案】

【解析】

直角 斜边上的高为 ，若 ， ，则 ， ， 的内切圆

周长之和为            ．

如图，在 中， ， ，

则 ， ， ， ，

记 ， ， 的内切圆半径分别为 ， ，

，

则： ，解得 ，

，

，解得 ， ，

，解得 ， ，

∴ ，

∴三个三角形内切圆周长之和为 ．

19.

【答案】

【解析】

设甲、乙、丙、丁四人传一球，球可以从一人手中传给其余三人中的任一人，球最开始从甲手中

传给其余三人中的一人手中，是第一次传球完毕，以此类推，则第三次传球完毕，球在甲手中的

概率是            ．

第三次传球完毕，共有 种结果，球在甲手中有 种，

∴球在甲手中的概率 ．

20.

【答案】

若关于 的方程 有且只有一个实数解，则实数 的值是            ．
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【解析】 将分式方程转化为整式方程： ，

整理可得： ，

又方程有且只有一个实数解，

∴ ，

解得： ．

三、解答题

（21题10分，22-26题每题12分，共70分）

21.

【答案】

【解析】

解方程组： ．

， ， ．

令 ，则 ，

解得 ， （舍），

∴ ，

又 ，

∴ ，

∴ ， ， ．

22.

【答案】

【解析】

化简： ，并求当 该分式的值．

．

原式

，

将 代入，原式 ．

23.

（ 1 ）

现有 、 两家旅行社开展组团去某地二日游的旅游项目，两家旅行杜报价均为每人 元，且

提供的服务完全相同， 旅行社承诺，每人都按 折收费； 旅行社承诺，若人数不超过

人，每人都按 折收费，超过 人，则超出部分每人按 折收费．

假设你已联络 人参加两日游，请你通过计算，选择其中的一家组团旅游．
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（ 2 ）

（ 3 ）

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

【答案】

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

【解析】

假设组团参加 、 两家旅行社两日游的人数均为 （人），请分别写出 ． 两家旅行

社收取组团两日游的总用 （元）与 （人）之间的函数关系式．

判断组团人数达到多少人时，两家旅行社实际收费相同？

选 旅行社．

当 时， ，

当 时， ．

组团人数为 时，两家旅行社收费相同．

旅行社所需费用： （元），

旅行社所需费用： （元），

∵ ，

∴选 旅行社．

，

当 时， ，

当 时， ，

∴ ，

总费用 ，

当 时， ，

当 时， ．

令 ，则：

当 时， ，

当 时， ，解得： ，

∴组团人数为 时，两家旅行社收费相同．

24.

（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

（ 1 ）

1（ 2 ）

【答案】

已知关于 的二次函数 的图象与 轴有公共点．

求 的取值范围．

若 ， 是函数图象与 轴两个不同交点的横坐标，且满足：

．

求 的值．

当 时，写出函数 的最大值与最小

值．

且 ．

．
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2

（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

【解析】

当 时， ，

当 时， ．

由题意得： ，

解得 且 ．

， 是函数图象与 轴两个交点横坐标，

则 ， 为方程 的两个不同实根，

∴ ，

∴ ，

即 ，

又由韦达定理得： ， ，

∴ ，

即 ，

解得 （舍）， ，

∴ ．

由①知 ，又 ，

∴ ，

，

∴当 时， ，

当 时， ．

25.

【答案】

【解析】

如图，己知给定的四边形 是圆的内接四边形， ，点 、 分别为 、 边上

的两个点， 为线段 上的点，满足： ，求证：

．

证明见解析．

如图过点 作 于点 ，过点 作 于点 ，

延长 、 于点 ，连接 ， ， ，

∴四边 为圆的内接四边形，
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∴ ，

，

又 ，

，

∴ ， ，

∴ ，

∴ ，

又 ，

∴ ， ，

又 ，

∴ ，

∴ ，

又 ，

∴ ，

∴ ，

如图，在 中， ，

过 作 交 延长线于点 ，

∴ ，

∴ ，

又 ，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

即 ，

即 平分 ，

∴ ，

又 ， ，

∴ ，

即 ．

26. 若函数 的最小值为 ，其图象与直线 有且只有一个公共点 ．
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 1 ）

（ 2 ）

【答案】

（ 1 ）

（ 2 ）

【解析】

求该二次函数的表达式．

若新函数 ，求该新函数（ 为自变量）的最小值．

．

时， ，

时， ，

时， ．

点 在二次函数图象上，

∴ ①，

又最小值为 ，

∴ ②，

又图象与直线只有一个公共点，

∴联立得： ，

③，

解①②③可得：

， ， ，

∴ ．

，

当 时， ，

若 ，此时 ，

若 ，此时 ．

当 时， ，

若 ，此时 ，

若 时，此时 ．

综上所述， 时， ，

时， ，

时， ．
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