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3.幂函数
主要知识：
1．幂函数:函数
[image: image109.emf]3 ． 已知函数
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为偶函数， 且
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，求 m 的值，并确定

() fx

的解析 式  

2．会作下列函数的图象，结合图象，了解幂函数的图象变化情况及性质
（1）
[image: image1.wmf]x
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4．幂函数性质归纳．
（1）所有的幂函数在（0，+∞）都有定义，并且图象都过点（1，1）；
（2）
[image: image11.wmf]0
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时，幂函数的图象通过原点，并且在区间
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,

0

[

+¥

上是增函数．特别地，当
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时，幂函数的图象下凸；当
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（3）
[image: image15.wmf]0
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时，幂函数的图象在区间
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上是减函数．在第一象限内，当
[image: image17.wmf]x

从右边趋向原点时，图象在
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轴右方无限地逼近
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时，图象在
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轴上方无限地逼近
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轴正半轴．
幂函数
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在第一象限的图象，可分为如图中的三类：
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题型分析：

题型一：幂函数概念
例1、（1）下列函数中不为幂函数的为（ D ）
A．
[image: image30.wmf]x
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[image: image32.wmf]0
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（2）下列命题中，正确命题的序号是 ④   

①当
[image: image34.wmf]0
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时函数
[image: image35.wmf]a
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的图象是一条直线；
②幂函数的图象都经过（0，0）和（1，1）点；

③若幂函数
[image: image36.wmf]a
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是奇函数，则
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是定义域上的增函数；
④幂函数的图象不可能出现在第四象限．

例2（1）函数
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A．{x|x≠0或x≠2}B．（－∞，0）
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（2）已知幂函数
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的图象不过原点，则m的值为_________。3

题型二：幂函数图象性质
例3（1）当x∈（1，+∞）时，函数[image: image42.wmf]a
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的图象恒在y=x的下方，则a的取值范围是_________。a＜1
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（2）右图为幂函数
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在第一象限的图象，则
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按由小到大的顺序排列为
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例4幂函数
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上它们的图象是一族美丽的曲线（如图），设点
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题型三：比较大小
例5．（1）若
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解：（1）当
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（2）当
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题型四：幂函数的综合应用

例6．已知幂函数
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轴都无交点，且关于
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备用： 已知函数
[image: image82.wmf]2
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（1）求函数的定义域、值域；

（2）判断函数的奇偶性；

（3）求函数的单调区间.
解：这是复合函数问题，利用换元法令t＝15－2x－x2，则y＝
[image: image83.wmf]4

t

，

（1）由15－2x－x2≥0得函数的定义域为［－5，3］，

∴t＝16－（x－1）2
[image: image84.wmf]Î

［0，16］．∴函数的值域为［0，2］．

（2）∵函数的定义域为［－5，3］且关于原点不对称，∴函数既不是奇函数也不是偶函数．

（3）∵函数的定义域为［－5，3］，对称轴为x＝1，

∴x
[image: image85.wmf]Î
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又∵函数y＝
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的单调增区间为［－5，1］，单调减区间为（1，3）．
作业：《走向高考》

作业:1.比较下列各数的大小
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2．  已知
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答案：
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3.已知函数                          为偶函数，且f(3)<f(5)

(1)求m的值，并确定f(x)的解析式

(2)解不等式f(1-x)<f(x)

解：（1）∵
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[image: image95.wmf](3)(5)

ff

<

，即
[image: image96.wmf]22

2323

35

mmmm

-++-++

<

，整理，得
[image: image97.wmf]2

23

3

1

5

mm

-++

æö

<

ç÷

èø

，∴
[image: image98.wmf]2

230

mm

-++>

，∴
[image: image99.wmf]3

1

2

m

-<<

．

　　又∵
[image: image100.wmf]m

Î

Z

，∴
[image: image101.wmf]0

m

=

或1．

　　当m=0时，
[image: image102.wmf]2

233

mm

-++=

为奇数（舍去）；当
[image: image103.wmf]1

m

=

时，
[image: image104.wmf]2

232

mm

-++=

为偶数．

[image: image115.png]


　　故m的值为1，
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4.已知函数                      的图像关于y轴对称，且当x∈（0，+∞）时是减函数，求满足                      的α的范围

答案：
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