
衔接点 01 十字相乘法因式分解的强化

【基础内容与方法】

二次三项式的概念

（1）多项式 cbxax 2 ，称为字母 x的二次三项式，其中 ax2称为二次项，bx为一次项，c为常数项．

例如： 322  xx 和 652  xx 都是关于 x的二次三项式．

（2）在多项式 22 86 yxyx  中，如果把 y看作常数，就是关于 x的二次三项式；如果把 x看作常数，就

是关于 y的二次三项式．

（3）在多项式 372 22  abba 中，把 ab看作一个整体，即 2(ab)2-7(ab)+3，就是关于 ab的二次三项式．同

样，多项式 12)(7)( 2  yxyx ，把 x+y看作一个整体，就是关于 x+y的二次三项式．

类型一：对于二次项系数为 1的二次三项式 ))(()(2 qxpxpqxqpx 

例 1：分解因式： 652  xx
【答案】 )3)(2(  xx

【解析】将 6分成两个数相乘，且这两个数的和要等于 5.
由于 6=2×3=(-2)×(-3)=1×6=(-1)×(-6)，从中可以发现只有 2×3的分解适合，即 2+3=5.
解： 652  xx = 32)32(2  xx

= )3)(2(  xx

例 2：分解因式： 672  xx
【答案】 )6)(1(  xx

【解析】解：原式= )6)(1()]6()1[(2  xx
= )6)(1(  xx

考点练习：分解因式

1. 24142  xx 2. 36152  aa 3. 542  xx
解：原式= )2)(12(  xx 原式= )3)(12(  aa 原式= )1)(5(  xx

4. 2 5 24x x  5. 22  xx 6. 1522  yy
原式= )3)(8(  xx 原式= )1)(2(  xx 原式= )3)(5(  xy

7. 24102  xx 8. 2422  xx
原式= )2)(12(  xx 原式= )4)(6(  xx

类型二：对于二次项系数不是 1的二次三项式



cbxax 2 ))(()( 2211211221
2

21 cxacxaccxcacaxaa 

如：二次项系数不为 1的二次三项式 cbxax 2 .
条件：（1） 21aaa  1a 1c ，

（2） 21ccc  2a 2c ，

（3） 1221 cacab  1221 cacab  .

分解结果： cbxax 2 = ))(( 2211 cxacxa  .

例 3：分解因式 10113 2  xx .
分析：

[来源:学#科#网 Z#X#X#K]

解： 10113 2  xx = )53)(2(  xx .

考点练习：分解因式

1. 675 2  xx 2. 273 2  xx 3. 31710 2  xx
解：原式= )2)(35(  xx 原式= )2)(13(  xx 原式= )32)(15(  xx

4. 10116 2  yy 5. 22 12175 yxyx  6. 22 4715 yxyx 
原式= )52)(23(  xx 原式= )4)(35( yxyx  原式= )45)(3( yxyx 
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[来源:学科网]

9. 5)6(11)6(2 22  xxxx
原式= )1)(56)(1212( 2  xxxx

[来源:学_科_网]

类型三：十字相乘法的进阶

（一）换元法与十字相乘法综合

例 4：分解因式 262 234  xxxx

解：原式= )2162( 2
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∴原式=  6)22 22  ttx （

=  102 22  ttx
[来源:学&科&网 Z&X&X&K]
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考点练习：选用适当的方法分解因式

1. 673676 234  xxxx
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（二）待定系数法

例 5：如果 823  bxaxx 有两个因式为 1x 和 2x ，求 ba  的值.
【答案】解：设 823  bxaxx = ))(2)(1( cxxx  ，

则 823  bxaxx = cxcxcx 2)32()3( 23  .
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∴ ba  =21 .
【解析】 823  bxaxx 是一个三次式，所以它应该分成三个一次式相乘，因此第三个因式必为形如 cx  的

一次二项式.
例 6：分解因式 6136 22  yxyxyx .

【答案】解：设 6136 22  yxyxyx = )2)(3( nyxmyx  ，

∵ )2)(3( nyxmyx  = mnymnxnmyxyx  )23()(6 22
，

∴ 6136 22  yxyxyx = mnymnxnmyxyx  )23()(6 22
，

对比左右两边相同项的系数可得
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∴原式= )32)(23(  yxyx .

【 解 析 】 原 式 的 前 3 项
22 6yxyx  可 以 分 为 )2)(3( yxyx  ， 则 原 多 项 式 必 定 可 分 为

)2)(3( nyxmyx  .

考点练习：

1.选用适当的方法分解因式

（1） 29103 22  yxyxyx ； （2） 67523 22  yxyxyx .
解：原式= )12)(25(  yxyx 原式= )2)(32(  yxyx
2.当m为何值时，多项式 6522  ymxyx 能分解因式，并分解此多项式.

【答案】解：设 6522  ymxyx = ))(( byxayx  ，

∵ ))(( byxayx  = abyabxbayx  )()(22
，

∴ 6522  ymxyx = abyabxbayx  )()(22
，

对比左右两边相同项的系数可得
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∴当m =-1时， )2)(3(6565 2222  yxyxyxyxymxyx ；

当m =1时， )3)(2(6565 2222  yxyxyxyxymxyx .



【解析】原式的前 2项 22 yx  可以分为 ))(( yxyx  ，则原多项式必定可分为 ))(( byxayx  .

3．已知： pyxyxyx  14632 22
能分解成两个一次因式之积，求常数 p并且分解因式.

【答案】解：设 pyxyxyx  14632 22 = )3)(( byxayx  ，

∵ )3)(( byxayx  = abyabxbayxyx  )3()(32 22
，

∴ pyxyxyx  14632 22 = abyabxbayx  )3()(22
，

对比左右两边相同项的系数可得
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∴当 p =5时，  pyxyxyx 14632 22 )13)(5(  yxyx .

【 解 析 】 原 式 的 前 3 项
22 32 yxyx  可 以 分 为 )3)(( yxyx  ， 则 原 多 项 式 必 定 可 分 为

)13)(5(  yxyx .


